
Algebra 1 13.02.2014.
R smer

1 Neka je T = {1, 3, 5} i G = {π ∈ S10 : π(T ) = T}.

a) Dokazati da je G podgrupa grupe S10.

b) Dokazati da su H = {σ ∈ S10 : π(i) = i, za sve i ∈ T c} i
K = {ρ ∈ S10 : ρ(i) = i, za sve i ∈ T} podgrupe grupe G koje su izomorfne
redom sa S3 i S7.

v) Dokazati da je H ∩K = {ε} i da za svako σ ∈ H i svako ρ ∈ K va�i da
je σρ = ρσ.

g Da li je G ∼= S3 × S7?

2 Neka je G cikliqna grupa reda 30 generisana elementom a, a H ǌena cik-
liqna podgrupa generisana sa a6.

a) Napisati sve razliqite leve kosete podgrupe H u grupi G, i za svaki
od tih levih koseta ǌegove elemente izraziti u funkciji od a.

b) Dokazati da je H normalna pogrupa grupe G, a zatim odrediti red
koliqniqke grupe G/H.

v) Odrediti redove svih elemenata koliqniqke grupe G/H. Da li je G/H
cikliqna?

3 Neka je G = Z360 × Z300 × Z200 × Z150.

a) Odrediti elementarne deliteǉe grupe G, a zatim i ǌenu normalnu
formu. Koji je maksimalan red elementa u grupi G?

b) Koliko ima elemenata reda 5, reda 8 i reda 9 u grupi G?

4 Dokazati da je r = 3 primitivan koren po modulu 17, a zatim uz pomo�
tablice za ind3 odrediti sve primitivne korene po modulu 17. Ispitati
da li slede�e kongruencije imaju rexeǌa i u potvrdnom sluqaju na�i sva
rexeǌa:

a) 4x2 ≡ 1 (mod 17),

b) 8x5 ≡ 10 (mod 17),

v) 7x ≡ 6 (mod 17).
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