
Algebra 1, januar 2009. 28. januar 2009.

1. (a) Pokazati da je skup G =
{(

a b
0 1

)
: a ∈ Z5 \ {0}, b ∈ Z5

}
grupa u odnosu na operaciju mno�eǌa matrica.

Odrediti red grupe G.

(b) Odrediti red elementa
(

2 1
0 1

)
u grupi G.

(v) Pokazati da je H =
{(

1 b
0 1

)
: b ∈ Z5

}
normalna podgrupa od G.

2. U skupu celih brojeva odrediti sva rexeǌa jednaqine 51x+ 14y = 2.

3. Neka je G grupa reda 99, koja ne sadr�i element reda 9. Odrediti broj elemenata reda 3 u G.

4. Komutativnu grupu G = Z12×Z15×Z20 predstaviti u elementarnoj i normalnoj formi. Odrediti maksimalni
red elementa u grupi G kao i broj elemenata tog reda.

5. (a) Odrediti minimalni polinom elementa α = 3
√

7 + 3
√

72 nad Q.

(b) Odrediti minimlalno raxireǌe K poǉa Q koje sadr�i α kao i |K : Q|.

(c) Odrediti p ∈ Q[X], deg p ≤ 2, za koji je
1

α2 + α
= p(α).
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