
Algebra 1 11.06.2014.
R smer

1 Neka je G = Z13 \ {0} multiplikativna grupa ne-nula elemenata
poǉa Z13.

a) Dokazati da je G cikliqna grupa i odrediti sve ǌene
generatore.

b) Odrediti sve prave podgrupe grupe G i za svaku od ǌih bar
po jedan generator.

v) Neka je f : G → H netrivijalni homomorfizam iz grupe G u
grupu H koja je reda 10. Odrediti Kerf i Imf .

2 a) Dokazati da je grupa S4 generisana sa σ = (1, 2, 3, 4) i
τ = (3, 2, 1).

b) Dokazati da grupa S4 ima 4 razliqite podgrupe izomorfne
sa S3 i 9 razliqitih podgrupa izomorfnih sa S2.

v) Dokazati da su jedine prave normalne podgrupe grupe S4

Klajnova grupa K = {ε, (1, 2)(3, 4), (1, 3)(2, 4), (1, 4)(2, 3)} i
alterniraju�a grupa A4.

3 a) Klasifikovati sve Abelove grupe reda 2178 i u svakoj od
ǌih odrediti broj elemenata maksimalnog reda.

b) Ako je G Abelova grupa reda 2178 koja ne sadr�i elemente
reda 18, kao ni elemente reda 242, odrediti invarijantne
deliteǉe za G i broj elemenata reda 33 u ǌoj.

4 a) Rexiti sistem kongruencija u skupu Z:

x = 0(mod 2)
x = 1(mod 5)
x = 2(mod 3).

b) Ako je x rexeǌe prethodnog sistema kongruencija u skupu
Z+ pozitivnih celih brojeva, dokazati da za svaki prost
broj p broj p2 + x nije prost. (Razmotriti sluqaj kada je
p = 2, p = 3 i p > 3)

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti
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