
Algebra 1, oktobar 2009. 16. septembar 2009.

1. Neka grupa G ima taqno jednu pravu podgrupu. Dokazati da je G cikliqna. Da li red grupe G mo�e biti
beskonaqan? Koliki je red grupe G?

2. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje va�i ϕ(n) = 2.

3. Ako je p 6= 7 prost broj, takav da va�i p 6= ±1 (mod 7), dokazati da grupa G reda 49 · p2 mora biti komutativna.

4. Odrediti normalnu i elementarnu formu Abelove grupe G, koja je zadata generatorima a, b, c za koje va�e
relacije:

−12 a + 18 b − 18 c = 0
15 b − 27 c = 0

−6 a + 3 b + 3 c = 0.

Odrediti broj elemenata reda 6. Koliki je maksimalan red elementa u G? Koliko ima elemenata maksimalnog
reda?

5. Neka je α realna nula polinoma x3− 6x2 +9x+3 ∈ Q[x]. Odrediti |Q(α) : Q|, dimenziju i jednu bazu vektorskog

prostora Q(α) nad Q. Predstaviti element
1

α2 − 6α+ 8
u uoqenoj bazi.

Algebra 1, oktobar 2009. 16. septembar 2009.

1. Neka grupa G ima taqno jednu pravu podgrupu. Dokazati da je G cikliqna. Da li red grupe G mo�e biti
beskonaqan? Koliki je red grupe G?

2. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje va�i ϕ(n) = 2.

3. Ako je p 6= 7 prost broj, takav da va�i p 6= ±1 (mod 7), dokazati da grupa G reda 49 · p2 mora biti komutativna.

4. Odrediti normalnu i elementarnu formu Abelove grupe G, koja je zadata generatorima a, b, c za koje va�e
relacije:

−12 a + 18 b − 18 c = 0
15 b − 27 c = 0

−6 a + 3 b + 3 c = 0.

Odrediti broj elemenata reda 6. Koliki je maksimalan red elementa u G? Koliko ima elemenata maksimalnog
reda?

5. Neka je α realna nula polinoma x3− 6x2 +9x+3 ∈ Q[x]. Odrediti |Q(α) : Q|, dimenziju i jednu bazu vektorskog

prostora Q(α) nad Q. Predstaviti element
1

α2 − 6α+ 8
u uoqenoj bazi.

Algebra 1, oktobar 2009. 16. septembar 2009.

1. Neka grupa G ima taqno jednu pravu podgrupu. Dokazati da je G cikliqna. Da li red grupe G mo�e biti
beskonaqan? Koliki je red grupe G?

2. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje va�i ϕ(n) = 2.

3. Ako je p 6= 7 prost broj, takav da va�i p 6= ±1 (mod 7), dokazati da grupa G reda 49 · p2 mora biti komutativna.

4. Odrediti normalnu i elementarnu formu Abelove grupe G, koja je zadata generatorima a, b, c za koje va�e
relacije:

−12 a + 18 b − 18 c = 0
15 b − 27 c = 0

−6 a + 3 b + 3 c = 0.

Odrediti broj elemenata reda 6. Koliki je maksimalan red elementa u G? Koliko ima elemenata maksimalnog
reda?

5. Neka je α realna nula polinoma x3− 6x2 +9x+3 ∈ Q[x]. Odrediti |Q(α) : Q|, dimenziju i jednu bazu vektorskog

prostora Q(α) nad Q. Predstaviti element
1

α2 − 6α+ 8
u uoqenoj bazi.

1


