
Algebra 3, Januar 2016. 3. februar 2016.

1. Neka je R prsten konvergentnih realnih nizova (an)n∈N. Dokazati da R nije Neterin.

2. Neka je k po	e i R = k[X, Y ]/〈X5− Y 3〉. Poznato je da je R domen. Oznaqimo X̄ = X + 〈X5− Y 3〉
i Ȳ = Y + 〈X5 − Y 3〉 u R, i T = X̄2/Ȳ u po	u razlomaka F domena R.

(a) Dokazati da je R ⊆ k[T ]. Dokazati da je prethodno raxire�e integralno.

(b) Dokazati da je k[T ] integralno zatvore�e domena R.

3. Dokazati da je raxire�e Q(i, 6
√

3)/Q(
√

3) Galoaovo i opisati �egovu korespodenciju.

4. Neka je ABC jednakokraki trougao takav da je AB = AC = 3 i qiji je polupreqnik spo	a

pripisanog kruga naspram temena A jednak ra = 1. Dokazati da ABC nije konstruktibilan

le�irom i xestarom.

5. Ispitati rexivost u radikalima jednaqine X5 −X + 1 = 0.

6. Neka je p neparan prost broj i K = Fp(ω
p − θ − θ2, θp). Odrediti |Fp(ω, θ) : K| i |Fp(ω, θ) : K|s.

7. U C[x, z, y] su dati ideali I = 〈xy + y2, xz + yz〉 i J = 〈xy + y2, xz + yz + xyz + y2z〉.
Ispitati da li je I = J i da li je Z(I) = Z(J).

8. Dokazati da se svaki radikalski ideal J ⊆ k[X1, X2, ..., Xn] mo�e na jedinstven naqin pred-

staviti kao presek konaqno mnogo prostih ideala Pj ⊆ k[X1, X2, ..., Xn], 1 6 j 6 r, r(J) = J =
P1 ∩ P2 ∩ . . . ∩ Pr, pri qemu Pi * Pj , za sve i 6= j.
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