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1 [Ha nu jemuauuna 4x — 6y = ¢ uma pememe 3a: (a) ¢ = 3; (6) ¢ =47 Axo je OAroBOp MO3UTUBAH OAPEIUTHU CBA PEIIEHA
narTe jeTHaYWHE.

Pememe: (a) Kakxo (4,6) =213, o jemnaunua 4z — 6y = 3 HeMa 1e100pojHA pellena.

(6) Kako (4,6) = 2| 4, jemmaumna 4z — 6y = 4 uma nenobpojua pemema. Ouuraemuo (xg,yo) = (1,0) jecTe jemno pememe
nare jemmauwue, Tj. 4xg — 6yg = 4. Onysumamem oBe ase jemHaumne umamo 4(x — xg) —6(y — yo) = 0, 1j. 4(x — 1) = 6y umm
2(x — 1) = 3y. Opmatiue je x =1+ 3t, y = 2s, u craBbameM y 00Ja3Hy jeaHaduny mobujamo 4 + 12t — 12s = 4, 1j. mobujamo
t = s. llakie, cBa pemema nare jenHauuue cy (z,y) = (1 + 3t,2t), t € Z. O

2 Heka je marta rpyna G = Zsg X Zsgo-
(a) Ompenutu enementapuy u HOpMaJHy Gopmy rpyue G.
(6) Ompemutn 6poj enemenara pena 5 y rpymu G.
(8) Ompenutu 6poj enemenara pena 6 y rpymu G.
(r) Ompemuru Gpoj enemeHaTa MakcuMaJHor pena y rpymnu G.
Pememe: (a) G = Zsg X Zseo = Zo.52 X Lgs.32.5 = Lo X Loz X L3z X Ls X Zs2, WTO je eneMeHTapHA (OpMa, a HOpMaIHa (popMa
je ogaTiie G = ZlO X Zl800~
(6) TTocmarpajmo enemenTapuy Gpopmy, n Heka je (a,b, ¢, d, e) enement uz G. Tana je r(a,b,c,d,e) = [r(a),r(b),r(c),r(d), r(e)]
) =

u r(a) € {1,2}, r(b) € {1,2,4,8}, r(c) € {1,3,9}, r(d) € {1,5}, r(e) € {1,5,25}. U3 ycaosa r(a,b,c,d,e 5 mobujamo
tpu moryhuoctu: 7(a) = r(b) = r(c) = 1, r(d) = 1, r(e) = 5 wm r(a) = r(b) = r(c) = 1, r(d) =5, rle) =1 nun
r(a) =r(b) =r(c) =1, r(d) =5, r(e) =5. Onarae 6poj exemenara pena 5 je p(1)p(1)e(1)p(1)p(5) + ¢(1)p (1) (DeB)e1) +

e(Le(L)p(1)e(B)p(5) =4+4+4-4=24.

(B) Uz ycnosa r(a,b,c,d,e) = 5 nobujamo tpu moryhuoctu: r(a) = 1, r(b) = 2, r(c) = 3, r(d) = r(e) = 1 nnm r(a) =
2, r(b) =1, r(c) =3, r(d) =r(e) =1 uwma r(a) = 2, r(b) =2, r(c) =3, r(d) = r(e) = 1. Omarne 6poj enemenara pena 6 je
e(1)p(2)e(3)e(1)e(1) + 0(2)p(1)e3)e(L)e(1) + ¢(2)0(2)e3)e(1)p(1) =2+ 2 +2 =6.

(r) U3 mopmausne Gpopme BuaumMo na je makcuMmaauu pen eixementa 1800 y rpymu G, a takobhe u3 mopmasane ¢popme BUIUMO
na mux nma 10 - 9(1800) = 10 - ¢(23)p(32)¢(5%) =10 -4 - 6 - 20 = 4800. O

3 IMorasaru ma rpyna G pema 216 Huje mpocTa.

Pememe: |G| = 216 = 23 33. Hera je H S3-noarpyna y rpym G, koja moctoju mpema mpsoj Teopemu Cuiosa. Hhen pen
je |H| =27, 1j. nanerc je |G : H| = 8. ITocmarpajmo noarpyny CoreH. 3a wy Bawu CoreH <1 G. Kako CoreH < H S G,
1o CoreH # G. Axo upernocrasumo zna je CoreH =< e > mobujamo npema n! reopemu na |G : CoreH| | |G : H|!, Tj. na
216]8!, mro muje Tauno. Hakae, CoreH #< e >. Omatiae je CoreH upasa, HeTpUBMjasHa, HOpMaJHa noarpyna y rpymu G,
Te G He MOyke GuTH mpocTa. O

4 Hera je a = 2 ++/2.

(a) Hahu min(a,Q) n onpemutu |Q(a) : Q).

(6) Haru jemmy Ga3sy 3a Q(a) man Q.

(B) IlpencraButy esemeHT ﬁ y youeHnoj 6a3u.

Pememe: (a) U3 o? = 2+ V2 cremu ot — 4a? + 4 = 2, 1j. « amynupa nomunoMm f(r) = x* — 422 4+ 2, xoju je mecBomBUB
mo Aj3eHmTajHOBOM KpUTEpUjyMy Ham Z 3a mpoct 6poj 2, ma mo [aycosoj memu u Hanm Q, Te je OH TpaKeHU MUHUMAJIAH.
Hame ciequ |Q(a) : Q| = degf(z) =4

(6) Q(«) je YeTBOPOAUMEH3UOHU BEKTOPCKU IIPOCTOD Ha,ZI Q, u 360r MuEUMaHOCTE ToNMHOMA, f () jemma 6aza je {1, a, a?, a’}.
(B) Hexka je g(z ) =z —1. Umamo f(z) = g(z)(z® + 22 —=32 - 3) — 1, ma je 1 = f(a) + 1 = g(a)(a® + a? — 3a — 3). Onmarxe je

af % = a® 4 a? — 3a — 3 TpasKeH: eJleMeHT y yodeHoj Oasu. O

5 (a) Hepunrucatu mojaMm maeana y npcresy P.

(6) Axo je I unean npcrena P medunucaru KOauyHUYKM npcred P/1.

(B) Hdedunrucarn npocra pammpema nomba F.

(I‘) Hedpruucaru anrebapcke u TpaHCIEHIEHTHEe ejieMeHTe mosba K Han mossem F.



