Ausre6pa, jyn 2008. 2. jya 2008.

1 Heka je G; = (G,-,7! ,e) rpyna. Ilepuammmumo wa G onepamujy o ca: (Va,b € G)aob="b-a.
(a) Hoxkazatu na je crpykrypa Gy = (G, 0,71 e) rpyma.

(6) Mokazaru ma je mpecaukasame f : Gy — Go, medurucano ca f(a) = a~!

n3oMopdur3aM rpyna.

Pememe: (a) IIposepaBamo akcmome rpyme. I'pymomzasocT je maka, jep Basu rpymounnsoct 3a Gi, 1j. aob=1>b-a € G.
AcomujatusrocT Basku jep je ao(boc) = (boc)-a = (c-b)-a. Hame, momro y G; Bakn aconujaTUBHOCT UMAMO jeIHAKOCT
(c:b)-a=c-(b-a)=(b-a)oc=(aob)oc mro norasyje acounjarusaoct y Gy. I3 ace=e-a=aueoca=a-e=a
BUOVMO 1a Ce HeyTpaJs Haciaebhyje, a mcTto us a o al=ala=eualoa=a-a'l=e vacinebyje ce unaseps. Hakie Gy
jecte rpyna.

(6) Tpeba mposeputu na je f Gujexrmja u na je xomomopdusam. Ia je "Ha” je mako, jep ce y eJeMeHT a CIUKa a ',
jep f(a™Y) = (a7)"! = a. Ila je 71-1” je Tarobe mako, jep u3 f(a) = f(b) ciemu a=! =b~!, ma je (a= 1)~ = (b=1)7L, 1j.
a =b. U xomauno je xomomopouzam jep umamo f(a-b) = (a-b)"t=b"1-a"t =a"tob !t = f(a)o f(b). O
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2 Heka cy g1 = (12)(27)(35)(36)(47), 92:(2 76 5 1 3 4>€S7.

(a) Y rpynu S; mahu jemmy nepmyranujy f pena 12. Oappenutu napaocT nepmyranuje f.
(6) Ako mocroje, onpemuru mepmyTanuje hi, hy, Tako ma je f = higihy', omrocHO f = hogohy !t

Pememe: Hajupe 3anummmo g; 1 go Kao NPOU3BOZ AUC]YHKTHUX nukayca: g; = (1274)(365) u go = (12745)(36).

(a) Kako je pen mepMmyranuje, Koja je 3ammcaHa Kao IPOU3BOM AWC]YHKTHUX IUKIyca, jemnak H3C mysuna Tux mukiayca,
nepMmyTanuja je pema 12 ako je mpomsson nmkiayca myskube 3 u 4. Hop. y3mumo f = (1234)(567). Kaxo je f mpousson
MapHOT U HEMAPHOT IUKJIYCa, TO jé HeMapHa MepMyTaluja.

(6) Kaxo je womjyrar on f, hfh™!, takobe mpomssonm MUCjyHKTHUX MUKIyca Oy:kuHE 4 W 3, U OBO 3alasKame je aKko |

. 1 2 3 45 6 7
caMoO akKO, TPa:KeHo h; IMOCTOju, HOK TpaskeHo hg He. 3a hy y3umummo hy = .
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3 Oxpemutu mociaenme ase madpe Gpoja 20072008,
Pecem.e: 3amarak mako Mo:xkeMo pemmty npuMmesoM OjIepoBe TeopeMe, ald MOKEMO Aa IpuMeTuMo na je 20072998 =4
72008 — 100 (7%)592 =140 (2401)592 =y 1592 = 1. larme, mse mociemme mudpe cy 01. O
4 AGenosa rpyna G je mara remeparopuma a, b, ¢ u penanujama:
4a —12b —4c = 0,
5 —10b —2¢ = 0,
3a —14b —6¢c = O.
(a) Ompemuru HOpManHy dpopmy rpyme G.
(6) Kommro rpyna G uma eneMenara KOHAYHOT pena?
Pememe: (a) CoauMo HA HOpMAJHY (OpPMY:
4 —-12 —4 4 —-12 —4 0 —20 -—12 0 —20 -—12 0 —20 -—12
5 —10 -2 ~ 1 2 2 ~ 1 2 2 ~ 1 0 0 ~ 1 0 0 ~
3 —14 -6 3 —14 -6 0 —-20 -12 0 —20 -12 0 0 0
0 -8 —12 0 -8 —4 0 0 —4 1 0 0
1 0 0 ~ 1 0 0 ~ 1 0 0 ~ 0 —4 0 |. Hakmae, G =274 x Z.
0 O 0 0O 0 0 00 0 0 00
(6) U3 nopmanne popme je jacHo ma rpyna G mma yeTupu eseMeHTa KOHAYHOT Dena. U

5 Ilar je momunoMm f(x) = 23 + 322 + 22 + 3 € Zs[x].
(a) Horazaru na je f(z) mecBommus HAL Zs.
(6) Herka je E ckyn octaraka nommaoma u3 Zs|z] no monyry nmonmmuoma f(x). ITorazarm na je E mome.
(8) ¥ momy E mspauynarn #‘*‘fﬂ
Pememe: (a) [Tomuuom je Tpeher cremena, ma xam 6u 6wo csommus, uMao 6u myay y Zs. Kaxo je f(0) = 3, f(1) =
4, f(2) =2, f(3) =3, f(4) =3, To je f(x) mecBommusa HaL Zs.
(6) 3uamo ma je E npcren, nmokasyjeMo na CBaKU €JIeMEHT U3 Hera MMa WHBeD3 3a MHOxkeme. Heka je g(z) € E. Tana
je deg(g(z)) < deg(f(x)) = 3, na rako je f(x) mecommus mopa 6uru (f(z),g(z)) = 1. Oznatxne je p(z)f(z) + q(z)g(z) =1,
3a mere p(x),q(z) € Z[x]. Hera je g(x) ocrarak on ¢(z) mpu memewmy ca f(x), Tj. g(x) npumana E. Youeny pemanmjy
cpeamio no Moayay [(@): 1 =) (@) (x) + a(@)gl(e) =1 2@)g(w). 13- y E paxar gla)g(a) = L, ma je g(x) upeps sa g(x)
y E. Iaxriue, E je nome.
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(8) Hexa je h(z) = 22 4+ 3z + 2. Kako je f(x) = h(z)z + 3, umamo y E na je #ﬂ?ﬁ = " e = Jf(;)fé = X 3_'24 ) =
32 + 22. O

z+4 _ (z+d)z

6 (Teopujcko nurame)
(a) loarpymne NMKINYHUX TpyHA.
(6) Hasectu u mokasaru n! Teopemy.



