Asre6pa, jya 2009. 10. jyn 2009.

1.1. Ha ckyny R_; = R — {—1} mata je omepamuja * ca axb=ab+ a+b.
a) ITokasatm ma je anrebpa (R_1,*) rpyna? Takobhe mcnuraTy KOMyTATUBHOCT ONEPAILA]E *.
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OKa3aTH Ia je IpecaukaBame f, 3amato ca f(a) = —1+ ——, ayromopdusam rpyme R_;.
o) II j 1 5 R
a
1.2. Hexa je a remepaTtop nukauuse rpyme Cog.
a) Hammcaru cse enemente rpyme Cyg 1 oapeauTu mUXOBe penoBe. Komuko rpyma Chy UMa reHepaTopa’
H C K C ?
a yiu moctoju emmomophuszam f rpyme Coo 3a kKoju je f(a’) = a®” PAa3JIOKUTH.
6) I j C ju j 6 5?7 06
(B) Ia mu moctoju ayromopdusam g rpyme Co 3a xoju je g(a®) = a'®? Ob6pasznomurn.
2. 1. Tlocmarpamo rpyny Q = (Q,+,0). Heka je 3a a # 0, f, : Q — Q npecaurasame maro ca f,(x) = ax, u HeKa je
G:{fa|a€(@7a7é0}'
(a) ITorazatu na je G < Aut Q.
(6) IMokasarm na je G = Aut Q.
(8) Torazatu na je AutQ = Q*, rue je Q* = (Q — {0},-,1).
2.2. OmpemuTu ocTatak mpu gememy 6poja 1006209 ca 6pojenm 315.
. 1 2 4 .
2.3. Heka je y Sy f = (3,577)( - i) 4 g g Z S g )(6,8,3,9)(2,4,6). OnpemuTy IUKIYyCHY AeKOMIO3UIU]Y, Pell
u mapHOCT nepmyTtammje f, Hahu f~! u axo mocroju nmepmyramujy g € Sy, Tako na je gf = f1g.
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1.1. Ha ckyny R_; = R — {—1} nara je omepamuja x ca a*b=ab+a+b.
a) IMokasatu ma je amrebpa (R_1,*) rpyna? Takobhe mcmuraTé KOMyTATUBHOCT ONEPAILAjE *.
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(6) ITorasatu na je mpecankasame f, 3amaro ca f(a) = -1+ T34 ayToMop¢usam rpyme R_j.
a
1.2. Hexka je a remeparop muriauuse rpyme Chg.
a) Hammcaru cee enemente rpyne Cyg U ogpeauTy mUXOBe penoBe. Komuko rpyna Coy MMa reHepaTopa’
H C K C ?
a qu mocToju ennomopduzam f rpymne Cag 3a woju je f(ab) = a®’ Pa3JIOKUTH.
6) I j C. ju j 6 5?7 06
B) Ila snu mocroju ayrtomopduszam g rpyne Coyg 3a koju je g(a’) = atV7 A3JI0KUTH.
I ju ayTomop g rpyne C ju je g(a® 19?7 O6p
2. 1. ITocmarpamo rpyny Q = (Q,+,0). Heka je 3a a # 0, f, : Q — Q unpecauraBame naro ca f,(x) = ax, u Heka je
G={fala€Q a#0}
(a) ITorazaru ma je G < AutQ.
(6) IMokasaru na je G = Aut Q.
(8) TMorazatu na je AutQ = Q*, rue je Q* = (Q — {0},-,1).
2.2. OapemuTu ocTaTak Ipu mememy 6poja 10062°%7 ca 6pojem 315.
. 1 2 4 .
2.3. Herka je y Sy f = (3,5,7)( 8 9 i) 4 g g ; S g )(6,8,3,9)(2,4,6). OnpemuTy IMKIYyCHY AEKOMIO3UIN]Y, PEI

u mapHocT mepmyramuje f, mahu f~' u axo mocToju mepmyranujy g € Sy, Taxo ma je gf = flg.



3.1. (a) OmpemuTtu eneMeHTapHY W HOpMaJHy (GopMy rpyme Zg X Zgo X Zgp, OAPEIATH KOJU je MAKCUMAJAH Pel eJIeMeHTa
V B0j U KOJUKO MMa eJeMEHATa MaKCUMAJHOT pPena.

(6) AGemnosa rpyma (G je remepucaHa €eJ€MEHTHMA 6a — 9% + 5¢c = 0
a, b, ¢ 3a koje Bake mate penamuje. Omnpenutu —ba + 10b — 5¢ = 0
HOpMaJIHy ¢Gopmy rpymne G. 4da — 110 + 5¢ = 0

3.2. Ha ckyny P ={f | f : R — R} cy 3anare omepamuje + u - Ha yobuuajen maunn: (f + g)(x) = f(z) + g(x), (fg)(z) =
f(@)g().

(a)
(6) Ilorasatu ma je ckyu I = {f € P| f(0) = 0} nnean ox P.
(5)

3.3. Hera je @« = v1+1i. Oppenuru numensujy Bekropckor npocropa Q(a) mam Q u yountu jemmy 6a3y 3a mera. Ilpen-
1

ITokasaru na je anre6pa (P,+,:) KOMyTATUBAH NPCTEH Ca j€IUMHUIOM.

Ila 5 je I mpocT, OMHOCHO MAKCUMAJIAH WA !

CTAaBUTHU €JIeMeHT —————— Yy yOueHO] Oa3mu.
a2+a+1

3.4. Hera je f(z) =23 + 222 + 1 € Zs[z].
(a) ITorazatu na je f(z) mecBommus Han Zs.

(6) Kommko nma enemenara y momy (Zs [x])f?

() Wspauynatu unBep3 ox £+ 1y (Z3 [x])f

3.1. (a) Ompemuru eneMeHTapHY U HOpMAJHY pOpMy Ipyne Zg X Zgy X Zgp, OOPEIUTA KOJU j€ MAKCUMAJIAH PEJ eJIeMEHTa
YV B0j U KOJIWKO MMa eJeMEeHATAa MAKCUMAJJIHOT Pela.

(6) AbGesoBa rpyna G je reHepucaHa €IEMEHTUMA 6a — 9 4+ 5c = 0
a, b, ¢ 3a roje Bazke mate penamuje. Onapenutu —5a + 106 — 5¢ = 0
HOpMauIHy Gopmy rpymne G. 4da — 110 + 5¢ = 0

3.2. Ha ckyny P ={f | f : R — R} cy 3anate onmepamuje + u - Ha yobuuajen maunn: (f + g)(z) = f(z) + g(x), (fg)(z) =
f(x)g(z).
(a) Iorazatu na je aareGpa (P, +,:) KOMyTaTUBAH IPCTEH Ca j€AUHULIOM.
(6) Ilokasaru na je ckyn I = {f € P | f(0) =0} umean ox P.

(8) Ha nu je I mpoct, OMHOCHO MakcUMaJIaH uxeas?

3.3. Hera je @« = v1+1i. Oppenuru numensujy Bekropckor npocropa Q(a) manm Q u youurn jemny 6a3y 3a mera. Ilpen-
1

CTABUTU €JIEMEHT y yodeHO] Oa3u.

a?+a+1
3.4. Hera je f(z) =23 + 22% + 1 € Zs[z].

(a) Hokrazatu na je f(xr) HecBombuB HAnL Zs.

(6) Konuko nma enemenara y momy (Zs [x])f?

(B) Uspauynaru unseps on x + 1y (Zs[z]) 2



