
Ispit iz Algebre, Septembar 2, I smer 15. septembar 2014.

1. a) [4] Neka je G komutativna grupa i a, b ∈ G. Odrediti sve x takve da va�i a3x3b3x2a2 = a7x4b7.

b) [6] Dokazati da je H =


 1 a b

0 1 a
0 0 1

 : a, b, c ∈ Z

 grupa u odnosu na mno�eǌe matrica.

2. [8] Na koliko razliqitih naqina mo�emo obojiti drveni ram u obliku pravilnog xestougla, ukoliko je
svaku stranicu rama potrebno obojiti jednom od date qetiri boje?

3. Neka je G komutativna grupa zadata generatorima x1, x2, x3 i relacijama

12x1 + 16x2 − 28x3 = 0

−12x1 − 12x2 + 24x3 = 0

8x1 + 12x2 − 16x3 = 0.

a) [7] Odrediti normalnu i elementarnu formu grupe G.

b) [3] Odrediti broj elemenata reda 12 u grupi G.

4. [10] Rexiti sistem kongruencija

3x ≡ 1 (mod 10)

4x ≡ 2 (mod 11)

5x ≡ 3 (mod 13).

5. [12] Neka je K korensko poǉe polinoma f(X) = X4 − 14X2 + 9. Odredite neki element α ∈ C takav da je

K = Q(α) i minimalni polinom elementa α nad Q. Napixite
1− α
1 + α

u obliku p(α) za neki polinom p(X) ∈ Q[X].
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