
Diskretne strukture 1 27. avgust 2012.

1. Dokazati da va�i skupovni identitet: (A ∪B)c 4 (C \A) = Ac ∩ (Bc 4 C).

2. a) Na skupu M = {2, 5, 10, 20, 50, 100} je data relacija poretka ρ sa: xρy ako x | y. Ispitati da li
postoje najmaǌi, najve�i, kao i minimalni i maksimalni elementi, i ako postoje, odrediti ih.
b) Na skupu N = {(x, y) | x, y ∈ Z} je zadata binarna relacija ∼ sa: (x, y) ∼ (z, t) ako x2 = z2 i
3 | y − t. Dokazati da je ovo jedna relacija ekvivalencije.

3. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za svaki prirodni broj n ≥ 1 va�i
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4. Neka je L jezik prvog reda zadat sa: RelL = {P,Q},FunL = {F}, pri qemu je ar(P ) = ar(F ) = 2 i
ar(Q) = 1. Dati jezik je interpretiran na skupu N tako da PL(x, y) = 1 ako 5 | x− y,
QL(x) = 1 ako je x ≥ 2, FL(x, y) = xy.

a) Ispitati taqnost formule Q(F (x, y)) Y P (F (x, y), F (y, x)) pri valuaciji u =

(
x y · · ·
6 1 · · ·

)
.

b) Odrediti valuaciju v u kojoj je formula ∃xQ(F (x, y))⇔ ¬P (F (y, x), x) taqna.

5. Metodom tabloa dokazati da je vaǉana formula:

∀x(p(x)⇒ (∃yq(x, y)⇒ r(x)))⇒ (∀xp(x)⇒ ∀x∀y(q(x, y)⇒ r(x))).
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