
Linearna algebra A 2008/2009, prvi kolokvijum 30. mart 2009.

1. Neka je U = L
(
1, x2 + 2, 3x4 − 2x2

)
i V =

{
p ∈ R4[x] | p(0) = 0, p(x) + p(−x) = 0

}
. Dokazati da je V vektorski

potprostor vektorskog prostora R4[x] kao i da je R5[x] = U ⊕ V .

2. Data je matrica D =
[

2 3
0 0

]
.

a) Izraqunati Dn za svako n ≥ 1.

b) Neka je L : M2(R) → M2(R) preslikavaǌe zadato sa L(X) = DX + Dn − αD, α ∈ R. Izraqunati L(0).

v) Dokazati da je L linearan operator ako i samo ako je α = 2n−1.

g) Na�i bar jednu bazu za KerL i Im L.

3. Neka je U = L
(
e1, e2, e3

)
, gde je e1 = (1, 3, 0, 1), e2 = (1, 0, 1, 0), e3 = (−1, 12,−5, 4), i neka je V skup rexeǌa sistema

linearnih jednaqina:
x − 2 y + z + α t = 0

2 x − 3 y + z + 4 t = 0
3 x − 4 y + z + 5 t = 0.

Odrediti α ∈ R za koje je dim V = 2, i za takvo α na�i po jednu bazu za U, V, U + V, U ∩ V .
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