
Linearna algebra A 11.12.2010.
Prvi kolokvijum, drugi tok

A Data su matrice

A =
[

3 1
1 3

]
i B =

[
1 0
0 −1

]
.

Neka je U skup svih matrica X ∈ M2(R) koje komutiraju sa matricom A i
neka je W skup svih matrica X ∈ M2(R) za koje va�i da je

X + XT = c ·B, za neko c ∈ R.

1◦ Dokazati da su U i W vektorski potprostori prostora M2(R).

2◦ Odrediti bar jednu bazu za U i za W , kao i dimenzije oba prostora.

3◦ Pokazati da je M2(R) = U + W .
Da li je suma i direktna?

B Neka je U = Ω(u1, u2, u3), gde je

u1 = (1, 1, 2, 1)
u2 = (3, 1, 4, 1)
u3 = (1, 2, 3, 2)

i neka je W skup rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + (1− α)y + z − t = 0
2x + αy + (2− 2α)z − t = 0
3x + y + αz − 2t = 0

−5x + (2α− 4)y − z + 3t = 0.

Odrediti α ∈ R za koje je dimW = 2 i za takvo α na�i po jednu bazu i
dimenzije potprostora U , W , U + W kao i U

⋂
W .

V Neka je
∏

skup svih polinoma p = a + bx + cx2 + dx3 iz R4[x] za koje va�i

p(−1) + p′(0)− p′′(0) = 0

p(1)− p(0)− p′′(0) = −1.

1◦ Dokazati da je
∏

jedan afini potprostor prostora R4[x] i odrediti
ǌegovu direktrisu U .

2◦ Odrediti neku bazu od U i nadopuniti je do baze celog prostora R4[x].

3◦ Da li je direktrisa U sadr�ana u potprostoru generisanom vektorima

v1 = 2 + x,

v2 = −1 + x2,

v3 = 3 + x3?
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