
Linearna algebra A 2010/2011, prvi kolokvijum (TRE�I TOK) 11.12.2010.

1. Neka je U = Ω(e1, e2, e3), gde je e1 = (1, 0, 1,−1), e2 = (2, 1, 0, 1), e3 = (3, 2,−1, 3), i neka je V skup rexeǌa
sistema linearnih jednaqina:

αx + 2y + z − (1 + α)t = 0
−αx + 2y + 3z = 0

(1 + α)x + 2y − (1 + 2α)t = 0
4x + 2y − 2z − (3 + 2α)t = 0.

Odrediti α ∈ R za koje je dimV = 2, i za takvo α na�i dimenziju i barem po jednu bazu za U , V , U ∩ V , U + V .

2. Neka je A =

[
2 3
1 4

]
∈M2(R).

(a) Odrediti An za n ∈ N.

(b) Dokazati da je U = {X ∈M2(R) |AX = XA} potprostor vektorskog prostora M2(R). Odrediti dimenziju
i barem jednu bazu prostora U i dopuniti tu bazu do baze za M2(R).

3. Neka je Π =

{
p ∈ R4[X] | p(1) + p′(−1) = 2, p(0) +

1

2
· p′′(2) = 6

}
i W = {p ∈ R4[X] | 2p− 2X · p′ +X2 · p′′ = 0}.

(a) Dokazati da je Π afini prostor i odrediti direktrisu U ovog prostora. Odrediti dimenziju i barem
jednu bazu za U .

(b) Dokazati da je W potprostor vektorskog prostora R4[X]. Odrediti dimenziju i barem jednu bazu za W .

(v) Dokazati da je U +W = R4[X]. Da li je ova suma direktna?

4. Neka su U i W potprostori vektorskog prostora V. Dokazati da je U ⊂ W ili W ⊂ U ako i samo ako je
U + W ⊂ U ∪W.
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