
Pismeni ispit iz Linearne algebra A 27. februar 2012.

1. Baza vektorskog prostora V je e = (e1, e2, e3, e4). Neka su U i W potprostori vektorskog
prostora V zadati sa U = L(f1, f2) i W = L(g1, g2), gde je:

f1 = e1 + e2 + 2e3 − e4
f2 = 2e1 − 3e2 + e3 − e4

g1 = 3e1 − e2 + 3e3 − e4
g2 = 2e1 − 4e2 + e3 − 2e4.

Odrediti po jednu bazu za vektorske potprostore U +W i U ∩W .
2. a) Dati su vektori a = (1, 2,−1) i b = (−3, 2, 4) u vektorskom prostoru R3. Odrediti neki
vektor c ∈ R3 tako da je sistem f = (a, b, c) baza vektorskog prostora R3.
b) Odrediti matricu prelaska sa standardne baze vektorskog prostora R3 na bazu f .
v) Neka je sistem vektora g = (g1, g2, g3) baza vektorskog prostora R3, gde je

g1 = ( 2, 1, −2)
g2 = (−1, 4, 0)
g3 = ( 1, 3, −2)

Odrediti koordinate vektora v = (1, 16,−4) ∈ R3 u bazi g.
g) Odrediti matricu prelaska sa standardne baze vektorskog prostora R3 na bazu g.
d) Odrediti matricu prelaska sa baze f na bazu g.
3. Neka je matrica

A =

 1 2 −4
−2 3 5
1 −4 −1

 .

a) Koriste�i iskǉuqivo elementarne transformacije na vrstama svesti matricu A na kanonsku
formu i odrediti ǌen rang.
b) Odrediti matricu P tako da PA = A0.
v) Da li je matrica A inverzibilna? Ako jeste, na�i A−1.
4. Neka je matrica

B =

 5 −4 6
−4 5 −6
−4 4 −5

 .

Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice B, zatim Bn, za n ∈ N, kao i B−1.
5. Neka su V i W vektorski prostori nad poǉem F . Ako je L : V →W linearno preslikavaǌe i U
bilo koji potprostor od W , dokazati da je L−1(U) = {v ∈ V | L(v) ∈ U} jedan potprostor od V .


