
Linearna algebra B, xk.g. 2009/2010.

PRVI KOLOKVIJUM (qetvrti tok) - ZADACI

12.04.2010.

1. Dokazati da je matrica A =

 1 −1 3
0 2 −3
1 1 −1

 dijagonalnog tipa i odrediti dijagonalnu matricu D i

invertibilnu matricu P tako da je D = P−1AP .

2. Neka je L linearni operator vektorskog prostora V dimenzije 4 nad poǉem R odre�en matricom

A =


3 1 3 4
−1 1 0 −1

0 0 5 3
0 0 −3 −1


u odnosu na neku bazu e = [e1, e2, e3, e4] tog prostora.

(a) Odrediti minimalni polinom operatora L. Da li je operator dijagonalan?

(b) Na�i matricu operatora G = L− 2I u odnosu na bazu e. Da li je operator G nilpotentan?

(v) Odrediti bar jednu bazu jezgra linearnog operatora G i dopuniti je vektorima u i v do baze celog
prostora V .

(g) Dokazati da vektori f1 = G(u), f2 = u, f3 = G(v), f4 = v odre�uju bazu prostora V i na�i matricu
preslikavaǌa G u odnosu na bazu f .

(d) Odrediti matricu B preslikavaǌa L u odnosu na bazu f kao i bar jednu invertibilnu matricu P tako
da je B = P−1AP .

3.(a) Poznato je da je karakteristiqni polinom matrice A jednak ϕA(λ) = (λ−1)3(λ−2)4, a minimalni polinom
jednak µA(λ) = (λ− 1)(λ− 2)3. Odrediti �ordanovu formu ove matrice.

(b) Neka je L linearni operator vektorskog prostora V dimenzije 10, pri qemu je L3 = 0. Na�i �ordanovu
formu ovog operatora (ukoliko ovakav operator postoji) ako je

(b.1) dim KerL2 = 8, dim KerL = 5.

(b.2) dim KerL2 = 7, dim KerL = 5.

Rezultati �e biti objavǉeni na sajtu www.algebra.matf.bg.ac.rs.


