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B Na vektorskom prostoru R3[X] dato je preslikavaǌe ◦ : R3[X]×R3[X] → R sa

p ◦ q = p(−1)q(−1) + p(0)q(0) + p(−3)q(−3).

1◦ Dokazati da je ◦ jedan skalarni proizvod na vektorskom prostoru R3[X].

2◦ Ako je U = {p ∈ R3[X] : p(2) − p(1) = p′(1)}, odrediti bar jednu
ortonormiranu bazu prostora U kao i dimenziju prostora U⊥.

3◦ Odrediti ortogonalnu projekciju vektora r(X) = 2 + 19X + 7X2 na pot-
prostor U , a zatim i bar jednu bazu prostora U⊥.

V Neka je L linearni operator vektorskog prostora R3 definisan sa

L(x, y, z) = (−x + 2y + (3− c)z, (c + 1)x− y + 2z, 2x + 2y − z), gde je c ∈ R.

1◦ Dokazati da je L simetriqan operator euklidskog vektorskog prostora
R3 sa standardnim skalarnim proizvodom ako i samo ako je c = 1.

2◦ Na�i bar jednu ortonormiranu bazu f prostora R3 u kojoj operator L
ima dijagonalnu matricu i odrediti matricu operatora L u na�enoj
bazi.

G Neka je L : V → V linearni operator konaqno dimenzionog vektorskog pros-
tora V takav da postoji ne-nula vektor v sa osobinom da je L3(v) = L(v).
Dokazati da je tada bar jedan od skalara 0, 1 i −1 sopstvena vrednost
operatora L.
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