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1. Neka je V vektorski prostor i L : V → V linearno preslikavaǌe takvo da je L3 = 0 i L2 6= 0. Dokazati da
postoji vektor v ∈ V takav da je skup {v, L(v), L2(v)} linearno nezavisan.

2. Neka je e = [e1, e2, e3] baza vektorskog prostora V nad R.

(a) Dokazati da je sa (αe1 + βe2 + γe3) ◦ (ae1 + be2 + ce3) = 2αa + αb + βa + 4βb + βc + γb + 2γc zadat skalarni
proizvod na V .

(b) Odrediti barem jednu ONB u odnosu na ovaj skalarni proizvod.

3. Neka je V skup svih vektora iz R3 koji zadovoǉava sistem jednaqina

x1 + x2 + x3 − x4 = 0

3x1 − x2 − x3 = 0.

Odrediti ortogonalnu projekciju vektora a = (1, 2, 2, 9) na V ⊥ kao i d(a, V ⊥).

4. U euklidskom vektorskom prostoru R3 data je kvadratna forma Φ sa

Φ(x, y, z) = x2 + y2 + z2 + 4xy + 4yz + 4xz.

Na�i bar jednu ortonormiranu bazu ovog prostora u odnosu na koju forma Φ ima kononski oblik i izraziti
formu Φ preko koordinata u na�enoj bazi.

Rezultati �e biti objavǉeni na sajtu www.algebra.matf.bg.ac.rs.
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