
Linearna algebra B, drugi tok 26. jun 2011.

1 Odrediti karakteristiqni polinom kao i sopstvene vrednosti
matrice

A =


0 −1 −1 . . . −1 −1
1 0 0 . . . 0 0
1 0 0 . . . 0 0
...

...
... . . . ...

...
1 0 0 . . . 0 0
1 0 0 . . . 0 0

 ∈Mn(R).

2 Neka je V euklidski vektorski prostor R4 i neka je U skup svih
rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + y + z − t = 0
5x + 5y + 3z − 3t = 0.

a) Odrediti ortogonalnu projekciju vektora v = (1, 1, 1, 1) na
potprostor U .

b) Odrediti rastojaǌe vektora v od potprostora U , kao i ugao
koji vektor v zaklapa sa potprostorom U .

3 Neka je e = [e1, e2, e3] ortonormirana baza euklidskog vektorskog
prostora V i neka je data kvadratna forma Φ na V na slede�i
naqin:

Φ(v) = 2x2 + y2 + 2z2 + 2xz, v = xe1 + ye2 + ze3.

a) Odrediti bar jednu ortonormiranu bazu f = [f1, f2, f3] pros-
tora V u kojoj forma Φ ima kanonski oblik.

b) Izraziti Φ preko koordinata x′, y′, z′ u novoj bazi f .

v) Napisati odgovaraju�e formule transformacije koordi-
nata.

4 Neka je L : V → V linearni operator vektorskog prostora V
takav da je L3 = O i da je V = Ker L + Im L.
Dokazati da je L2 = O. Da li je tada i L = O?
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