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B Na vektorskom prostoru V = R4 dato je preslikavaǌe ◦ : V × V → R sa

(x1, x2, x3, x4) ◦ (y1, y2, y3, y4) = x1y1 + 2x2y2 + x3y3 + 2x4y4.

1◦ Dokazati da je ◦ jedan skalarni proizvod na vektorskom prostoru V .

2◦ Ako je U skup rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + 2y − z + t = 0
−x − 2y + 3z + 5t = 0
−x − 2y − z − 7t = 0,

odrediti bar jednu bazu prostora U⊥.

3◦ Odrediti ortogonalnu projekciju vektora v = (1,−1,−3, 3) na potpros-
tor U , a zatim i rastojaǌe vektora v od potprostora U i U⊥. Kom
prostoru je vektor v bli�i?

V Neka je e = [e1, e2, e3] ortonormirana baza euklidskog vektorskog prostora
V i neka je data kvadratna forma Φ na V na slede�i naqin:

Φ(v) = 3x2 + 6y2 + 3z2 − 4xy + 2xz − 4yz, v = xe1 + ye2 + ze3.

1◦ Odrediti bar jednu ortonormiranu bazu f = [f1, f2, f3] prostora V u
kojoj forma Φ ima kanonski oblik.

2◦ Izraziti Φ preko koordinata x′, y′, z′ u novoj bazi f .

3◦ Napisati formule transformacije koordinata.

G Neka su L,G : V → V linearni operatori vektorskog prostora V takvi da
je L2 = G2 i KerL ∩KerG = {0}.

1◦ Dokazati da je L(KerG) ⊆ KerL.

2◦ Dokazati da je dim(L(KerG)) = dim(KerG).
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