
Kolokvijum iz Linearne algebre B 12. maj 2012.

1. Izraqunati determinantu:
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6 6 6 6 0 . . . 0 6 6
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2. (a) Kramerovom metodom rexiti sistem linearnih jednaqina u zavisnosti od a ∈ R:

x + y + (a+ 1)z = a+ 1
x − y + (a− 1)z = a
ax + 2y + (a+ 2)z = 2a+ 1.

(b) Navesti Kramerovu teoremu.

3. Neka je

A =

 8 0 3
4 2 2
−10 0 −3

 .
Da li je matrica A sliqna dijagonalnoj matrici? Ako jeste, na�i invertibilnu matricu P i
dijagonalnu D tako da D = P−1AP .

4. Neka je V konaqno dimenzioni vektorski prostor nad poǉem F i L linearni operator tog
prostora. Ako je µ minimalni polinom operatora L i f i g polinomi nad F , dokazati:
(a) Ako je µ(x) = f(x) · g(x) onda je Im(g(L)) ⊆ Ker(f(L)).
(b) Ako su f i g uzajamno prosti i µ(x) = f(x) · g(x), onda Im(g(L)) = Ker(f(L)).

TEORIJA:

5. (a) Definisati sopstvene vrednosti i sopstvene vektore linearnog operatora.
(b) Dokazati da je α ∈ F sopstvena vrednost linearnog operatora ako i samo ako je nula ǌegovog
minimalnog polinoma.

6. Neka je V vektorski prostor dimenzije 4 nad poǉem F i L : V → V nilpotentan operator ranga
2.
(a) Odrediti �ordanovu matricu operatora L, ako L2 = 0.
(b) Odrediti �ordanovu matricu operatora L, ako L2 6= 0.
(c) Da li je L3 = 0?

7. Definisati linearni omotaq nad skupom. Xta je po strukturi skup rexeǌa homogenog
sistema linearnih jednaqina?


