
Linearna algebra B, drugi tok 24. septembar 2011.
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2 Na vektorskom prostoru R3[X] dato je preslikavaǌe ◦ : R3[X]×R3[X] → R
na slede�i naqin:
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a) Dokazati da je ◦ jedan skalarni proizvod na vektorskom prostoru
R3[X].

b) Ako je U = Ω(X2), odrediti po jednu ortonormiranu bazu prostora U
i U⊥.

v) Odrediti sve vrednosti skalara α za koje je
d(αX2 + X + 2, U⊥) = 1.

3 Neka je e = [e1, e2, e3] ortonormirana baza euklidskog vektorskog prostora
V i neka je data kvadratna forma Φ na V na slede�i naqin:

Φ(v) = 2x2 + 2y2 + 2z2 − 2xy + 2xz − 2yz, v = xe1 + ye2 + ze3.

a) Odrediti bar jednu ortonormiranu bazu f = [f1, f2, f3] prostora V u
kojoj forma Φ ima kanonski oblik.

b) Izraziti Φ preko koordinata x′, y′, z′ u novoj bazi f .

v) Napisati odgovaraju�e formule transformacije koordinata.

4 Neka je x =


x1

x2...
xn

 jediniqni vektor iz Rn i neka je A = E−x·xT . Dokazati

da je matrica A simetriqna i da je vektor x ǌen sopstveni vektor.
Koja mu sopstvena vrednost odgovara?
Ako je y ne-nula vektor ortogonalan na vektor x, dokazati da je y tako�e
sopstveni vektor matrice A.

1


