
Linearna algebra B 7. oktobar 2012.

1. Izraqunati determinantu:

D =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣

a1 a2 a3 . . . an−2 an−1 an
−x x 0 . . . 0 0 0
0 −x x . . . 0 0 0
...

. . .
...

0 0 0 . . . x 0 0
0 0 0 . . . −x x 0
0 0 0 . . . 0 −x x

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
2. Neka je preslikavaǌe ◦ : R3[x]× R3[x]→ R zadato sa

p ◦ q = p(0)q(0) + p′(0)q′(0) + p(1)q(1).

a) Dokazati da je ◦ skalarni proizvod.
b) Odrediti ugao izme�u polinoma p(x) = x− 1 i q(x) = −1.
v) Neka je U = L(1+x, 2−x+x2) potprostor vektorskog prostora R3[x]. Odrediti neku bazu za U⊥.
g) Odrediti ortogonalnu projekciju vektora r(x) = −6x2 − x+ 10 na potprostore U i U⊥.
3. Neka je L : R3[x]→ R3[x] linearni operator definisan sa L(p) = 2p(1)(1 + x+ x2)− p.
a) Dokazati da je L simetriqan linearni operator euklidskog vektorskog prostora (R3[x], ◦), gde
je ◦ skalarni proizvod zadat sa p ◦ q = p(0)q(0) + p′(0)q′(0) + 1

4p
′′q′′.

b) Na�i bar jednu ortonormiranu bazu f = [f1, f2, f3] prostora R3[x] u kojoj operator L ima
dijagonalnu matricu i napisati matricu operatora L u na�enoj bazi.
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