
Matematiqka logika u raqunarstvu 2008/2009., prvi kolokvijum 12. decembar 2008.

1. Neka su a i b proizvoǉni skupovi. Definiximo skup 〈a, b〉 = {{a, ∅}, {b, {∅}}}. Pokazati da iz 〈a, b〉 =
〈a′, b′〉 sledi a = a′ i b = b′.

2. Neka je R refleksivna i tranzitivna relacija na skupu A. Neka je E relacija na A definisana
sa: aE b ako i samo ako aR b i bR a. Pokazati da je E ekvivalencija. Na koliqniqkom skupu A/E
definixemo relaciju R/E sa: [a]R/E [b] ako i samo ako aR b. Pokazati da definicija ne zavisi od
izbora predstavnika za klase [a] i [b]. Pokazati da je R/E poredak na A/E.

3. Ako su κ i λ proizvoǉni kardinali, pokazati da je κλ ≤ 2λ·κ.

4. Pokazati: � ¬A ∨B i � ¬C ∨ ¬B povlaqi � A⇒ ¬C.

5. Pokazati: A ∧ (B ∧ C) ` B.a

6. Pokazati da u proizvoǉnoj Bulovoj algebri va�i: x ∨ y = x′ ∨ y′ ako i samo ako x′ = y.

7. (a) Definisati filter u Bulovoj algebri.

(b) Navesti primere atomiqnih i bezatomiqnih Bulovih algebri.

(v) Teorema u ultrafilteru.

(g) Stonova teorema o reprezentaciji.

8. Teorema potpunosti za iskazni raqun.
aU dokazu se mogu koristiti slede�e teoreme: ` A ⇒ A; A ⇒ B, B ⇒ C ` A ⇒ C; A, ¬A ` B; ` A ⇒ ¬¬A; ` ¬¬A ⇒ A;

` (A ⇒ B) ⇒ (¬B ⇒ ¬A).
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