
Matematiqka logika u raqunarstvu, mart 2009. 28. februar 2009.

1. Neka je F ⊂ PN filter u Bulovoj algebri PN. Pokazati da je F ultrafilter ako i samo ako za svaki
skup A ⊆ N va�i A ∈ F ili N−A ∈ F .

2. (a) Koriste�i samo aksiome Bulovih algebri1, pokazati da iz x ∧ y = x ∧ z i x′ ∧ y = x′ ∧ z sledi y = z.

(b) Pokazati asocijativni zakon: x ∨ (y ∨ z) = (x ∨ y) ∨ z.

3. Pokazati: ` A⇒ A.2

4. Neka je A = p
(
f(x), y

)
⇒ p

(
x, f(y)

)
formula prvog reda. Ispitati vaǉanost formula ∃x∃y A i ∃x∀y A.

5. Neka su A i B proizvoǉne formule prvog reda i neka B nema slobodna pojavǉivaǌa promenǉive x.
Pokazati da je formula ∃x(A ∧B)⇔ ∃xA ∧B vaǉana.

1 Za aksiome Bulovih algebri uzimamo komutativnost, distributivnost i aksiome x ∧ 1 = x, x ∨ 0 = x, x ∧ x′ = 0, x ∨ x′ = 1.
2 Dozvoǉeno je koristiti samo aksiome Hilbertovog sistema za Iskazni raqun i Modus ponens.
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