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. Za prirodne brojeve m i n sa (m,n) oznacavamo njihov najveéi zajednicki delioc. Ako sa ¢ oznac¢imo
Eulerovu funkciju, dokazite da za bilo koje m,n € N vazi sledeéi identitet:

p(mn)p((m,n)) = (m,n)p(m)e(n).

. Za bilo koje prirodne brojeve ¢ i n definisimo Ramanujanovu sumu kao
ne
cq(n) = Z e (q) .

Dokazite da vazi slede¢a formula q
> dn(y)

dl(g,n)

. Odredite prsten celih u kvadratnom rasirenju Q(1/17) (sa dokazom). Odredite bar jednu njegovu integralnu
bazu.

. Neka je dat prost broj p =1 (mod 4). Tada se on moze napisati kao zbir kvadrata nekih prirodnih brojeva
p = a® + b2, pri éemu uzimamo da je a neparan. Dokazati sledeé¢a tvrdenja:

(@) (2) =

(3
("
(

1
— (—1)((atb)*=1)/s,

(b) (=2) =

(c) (a+b)? =2ab (mod p);

(d) (a+0b)P=1/2 = (2ab)P~1/* (mod p).
)

(e) Neka je ¢ takvo da je b = ac (mod p). Dokazati da je ¢ = —1 (mod p) i da je
2(P=D/4 = (ab/2 (mod p).

(f) Dokazati da kongruencija z* = 2 (mod p) ima reenja za p =1 (mod 4) (kazemo da je 2 bikvadratni
ostatak modulo p) ako i samo ako je p oblika A? + 6482, za neke cele brojeve A i B.

Od pomoéi moze biti i sledeéa jednakost (a + b)? + (a — b)? =

. Neka je K brojno polje i neka su a1, aq,...,an i 81, 02,..., B, dve proizvoljne baze rasirenja K/Q. Neka
je a; = Zj ai; 3, za skalare a;; € Q. Dokazati da onda vazi jednakost

A(ah Qg, ..., an) = dCt(aij)2A(617 ﬂQa v aﬁn)7

gde je sa A oznacena diskriminanta baze.
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. Resite sistem kongruencija:
r=2 (mod 5), x=3 (mod 8), 4dx =5 (mod 13).

=) (589), (Tos)

. Odredite vrednosti Legendreovih simbola (575 =) (T103)-

. Neka je (u,v) = 1 za neke prirodne brojeve u i v. Dokazati da je onda najvedi zajednicki delilac (u+v, u—v)
ili 11l 2.

. Odredite prsten celih u kvadratnom rasirenju Q(v/17) (sa dokazom). Odredite bar jednu njegovu integralnu
bazu.

(a) Odrediti tri poslednje cifre broja 799%9.

(b) Dokazati da je p?~! + ¢P~t =1 (mod pq), ako su p i q razliciti prosti brojevi.



