
Uvod u matematiqku logiku, I i II tok, Januar 2011. 2. februar 2011.

1. Neka je f : X −→ Y . Dokazati da je f ”1-1” ako i samo ako za sve jednoqlane skupove A ⊆ X va�i f−1[f [A]] = A.

2. Dokazati da u Bulovoj algebri va�i: x ∨ y ≤ y ∧ z ako i samo ako x ≤ y ≤ z.

3. Dokazati da u Hilbertovom iskaznom raqunu va�i: A ∧ (B ∧ C) ` B.

4. Na�i sve neekvivalentene iskazne formule A tako da je (p⇔ A)⇒ (A⇔ q) tautologija.

5. Dat je jezik prvog reda L: FunL = {f}, RelL = {p, q}, ar(f) = ar(q) = 1, ar(p) = 2.

Dat je model M = (N, IL) jezika L: fM(m) = (m+ 2)2, pM(m,n) = 1 akko m+ n ≤ 3, qM(m) = 1 akko m > 3.

a) Na�i jednu valuaciju u u kojoj je formula taqna: ∀x q(f(x)) ∧ ∃y p(x, y).
b) Na�i jednu valuaciju v u kojoj je formula netaqna: p(x, x)⇒ ∃x p(x, f(y)).
v) Dokazati: M � ∀x q(f(x))⇒ ∀x∀y ¬p(x, f(y)).

6. Metodom tabloa dokazati da je formula vaǉana: ∃x (p(x)⇒ q(x))⇒
(
∀x ∀y (q(x)⇒ r(y))⇒ (∀x p(x)⇒ r(a))

)
.
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T1. Teorema potpunosti za iskazni raqun: iskaz, dokaz i posledice.

T2. Stonova teorema o reprezentaciji Bulovih algebri.
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