¥YBoa y maremaTudky Joruky, ®edbpyap 2015. 7. pebpyap 2015.

1. Ha OcrpBy BepHHKA W HEBEpHHKA (BEDHHUIM YBEK I'OBODE MCTHHY, HEBEDHHIIM yBeK Jiaxy) Opaha A u B cy
cuopructu. [lozuaro je jma cBaku oi Opahe A w B urpa win dynaban unm komapky. A m B, Ka0 U BUXOBH
npujatessu C' u D, cy nanm crnenelie usjase:

A: Axo caMm ja dpyndasep, onma je B KoIIapKall.
B: A je uiv BepHUK WM KOIIAPKAIIL.
C: Tauno jeman om, A m D je BepHUK.

D: Axo je A Bepuuk, ouna je u C BepHUK.
HIra moxkemo j1a 3aK/byauMo?

Pewerve. Oznaunmo ca p uckas “A je dbyndanep.”, a ca g uckaz “B je dymbasep.” Taga —p u —q pegom 3HAUE
“A je komapkam.” u “B je Komapkaimr.” W3 garux msjaBa uMaMo:

as (p=—q) =1 (1)
be (aY—-p)=1 (2)
ce(aYd) =1 (3)
de(a=c)=1 (4)

Komenrapuiemo 1o ciaoBy a. Axo je a = 1, tana u3 (3) umamo 5a je ¢ = —d, a u3 (4) ma je d = ¢, mro je
KOHTPAIUKITHA]A.
Jakge, a = 0, na u3 (1) umamo na je p=1u ¢ = 1. U3 (2) je tama b = 0. U3 (4) je d = 1, na je koHAYHO U3

(3) ¢ = 1. Ilpema tome, A, B cy uesepuuru u dhynbanepu, a C u D cy BepHUIH. —

2. Heka je A npoussosban ckyn u X, Y ckynosu takeu ja Baxu: ANX =ANY u AUX = AUY. [okazaru
maje X =Y.
Pewere. I3 ANX = ANY umamo 1a je XAnx = XAny, Tj- XAXx = xaxy (1),

a3 AUX = AUY nmamo Ja je XAux = XAuy, Tj- X4+ Xx + XaXx = x4 +Xxv + xaxy (2).
Uz (1) u (2) cama caemu x4 + Xx = XA + Xy, Ia je Xx = Xy, ofakie je X =Y. -

3. Hexaje f: X S5V u Ay, Ay C X, nokasatu: f~'[f[A1]Af[As]] = Ay AAs.

Pewerve. Ilpumerumo sa f je 1-1 nosnaun ja sBaxu: = € A akko f(x) € f[A]. (= yBek Baxu; < ako
f(z) € f[A], rama mo pedwannmjn qupekTre comke nocroju ' € A tako na f(x) = f(2'), na kako je f 1-1, To
jex=12"€A)

C: Heka x € flf[A]]Af[As]] mosmaum f(x) € f[A1]Af[A2]. Tama mmamo mpa caymaja. llpsu ciaydaj:
f(z) € f[A1] m f(x) ¢ f[A2]; nupema nperxomuoj Hamomenn Taga © € A; u x ¢ A, na x € AiAAy. Jipyrn
cyaaj, f(x) & f[A1] u f(z) € f[Asg], ce ciimano pazmarpa.

DO: Heka z € A;AAy. Vmamo gBa caydaja. llpsu cayuaj: © € Ay u x ¢ Ag. Tana npema ropmoj HAIOMEHH

f(z) € flA] m f(x) ¢ Az, ma f(z) € fIAIASf[As], onaxae z € f~1[f[AI]Af[A2]]. Hpyrm cayuaj, = ¢ Ar m
T € Ay, ce CIIMIHO Pa3MaTpa. -

4. Ha mapTuTWBHOM CKyIy CKyma meiux 6pojesa, P(Z), nedunucana je pemammja ~ ca: A ~ B akgo |[ANN| =
|B NN, rze je N ckyn npupogaux 6pojesa.

(1) Hokazaru na je ~ exsupajenuuja ua P(Z).
(2) Oapenuru xnace 0/, {—5,1000}/, {7}/~ u Z/~.

Pewerve. [IpoBepa Jia je penanyja eKBUBaJeHIH]a je TpuBHjaJiHa. MMaMmo na je:
A/ ={X|X ~A} = {X | |X N = [ANN]},
mro he pehu 14 je kaaca o A ojapebena camo ca 6pojem esiemenara y ckymy A N X. Tlpema Tome:

0/n ={X [IXNN] =0 NN[} = {X [ |X "N| =0} = P(Z"),



rae je 7~ CKYyII HeraTUBHUX Ieaux OpojeBa.

[Tpumernmo ma je {—5,1000} ~ {7} jep oba ckyna mmMajy mo jeman npupogas 6poj y cebu. [Tpema Tome:

(25,1000} /o = {7}/ = {X | X "N| =1} = {{n}UX [neN, X € P(Z)}.

Konauno Z /.. je Kiaaca CKyIoBa KOju cajp:ke GECKOHAYHO MHOTO MPUPOIHUX OpojeBa:
Z) ={X || XNN| =8} ={XUY | X € P(N), Y € P(Z7)},
rae Poo(N) o3nauasa ckyn 6eckonaunux mojckymnosa og N. -

. Ha ckyny A = {«, 8,7, 9d,e,n} nedunucan je momen A jesura L = {p,r} (arp = 1,arr = 2), cnemehiom cankom
(p® je npeacrappen mpaBoyraoHUKOM, I je mpeaCcTABBEH CTpeIMIAMA):
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Bamucatu dopmyse Fy(z), 3a cee a € A, takee na F,(x) nedbunume a.

Pewerbe. Mogen anHM HU3 CTPETHUIA: ° ° ° ° ° e U TIO3WIMja €JIEMEHTA Yy
OBOM HH3Y Ta jemgmHcTBeHo onpehyje. Tako je mmp. a medunmcana ca:

Fo(x) = Iy1y2ysyays [r(yi, x) Ar(x,y2) Ar(y2,y3) Ar(ys, ya) Ar(ya, ys)],

a [ ca:
Fg(x) = 3y192y3Y4ys5 [r(y1, y2) A r(y2, y3) Ar(ys, ) Ar(x,ya) Ar(ya, ys)].

Crhnuno cy nedpUHUCAHA U OCTATH €IEMEHTH. -



