
Uvod u matematiqku logiku, pismeni ispit , grupa 1 7. februar 2010.

1. Neka su A,B, C i D proizvoǉne iskazne formule. Ako su formule A ⇒ (B ∨C) i (A∧C) ⇒ D tautologije onda
je i formula (¬D ∧A) ⇒ B tautologija. Dokazati.

2. Odrediti sve logiqki neekvivalentne formule A (u kojima uqestvuju iskǉuqivo iskazna slova p i q) tako da
formula (¬(p ∨ q) ⇒ (¬p ∧A)) ⇔ (p ⇒ (A ⇒ p)) bude tautologija.

3. Na�i jedan model za formulu ∀x∀y(p(x, y) ⇒ ∃z(p(x, z) ∧ p(z, y)))

4. Dokazati da formula ∀x∃y∀z(p(x, f(y)) ⇒ p(x, z)) nije vaǉana.

5. Metodom tabloa dokazati da je formula ∀x∀y(q(x, y) ⇒ p(x)) ⇒ (∃xq(a, x) ⇒ ∃x(∃yq(x, y) ∧ p(x))) vaǉana.

Uvod u matematiqku logiku, pismeni ispit, grupa 2 7. februar 2010.

1. Neka su A,B, C i D proizvoǉne iskazne formule. Ako su formule A ∨ ¬B i C ⇒ D tautologije onda je i
formula (A ⇒ C) ⇒ (¬B ∨D) tautologija. Dokazati.

2. Odrediti sve logiqki neekvivalentne formule A (u kojima uqestvuju iskǉuqivo iskazna slova p i q) tako da
formula (p ⇒ (q ∨A)) ⇔ ((p ⇒ (q ⇒ A)) ⇒ ((p ⇒ q) ⇒ (p ⇒ A))) bude tautologija.

3. Na�i jedan model za formulu ∀x∃y(p(x, y) ∧ ∀z(p(y, z) ⇒ p(x, z)))

4. Dokazati da formula ∃x∀y∀z(p(x, y) ⇒ p(f(x, y), z)) nije vaǉana.

5. Metodom tabloa dokazati da je formula (∃x¬p(a, x) ∧ ∀x∀y(p(x, y) ∨ q(x))) ⇒ ∃x(∃y¬p(x, y) ∧ q(x)) vaǉana.

Uvod u matematiqku logiku, pismeni ispit , grupa 1 7. februar 2010.

1. Neka su A,B, C i D proizvoǉne iskazne formule. Ako su formule A ⇒ (B ∨C) i (A∧C) ⇒ D tautologije onda
je i formula (¬D ∧A) ⇒ B tautologija. Dokazati.

2. Odrediti sve logiqki neekvivalentne formule A (u kojima uqestvuju iskǉuqivo iskazna slova p i q) tako da
formula (¬(p ∨ q) ⇒ (¬p ∧A)) ⇔ (p ⇒ (A ⇒ p)) bude tautologija.

3. Na�i jedan model za formulu ∀x∀y(p(x, y) ⇒ ∃z(p(x, z) ∧ p(z, y)))

4. Dokazati da formula ∀x∃y∀z(p(x, f(y)) ⇒ p(x, z)) nije vaǉana.

5. Metodom tabloa dokazati da je formula ∀x∀y(q(x, y) ⇒ p(x)) ⇒ (∃xq(a, x) ⇒ ∃x(∃yq(x, y) ∧ p(x))) vaǉana.

Uvod u matematiqku logiku, pismeni ispit, grupa 2 7. februar 2010.

1. Neka su A,B, C i D proizvoǉne iskazne formule. Ako su formule A ∨ ¬B i C ⇒ D tautologije onda je i
formula (A ⇒ C) ⇒ (¬B ∨D) tautologija. Dokazati.

2. Odrediti sve logiqki neekvivalentne formule A (u kojima uqestvuju iskǉuqivo iskazna slova p i q) tako da
formula (p ⇒ (q ∨A)) ⇔ ((p ⇒ (q ⇒ A)) ⇒ ((p ⇒ q) ⇒ (p ⇒ A))) bude tautologija.

3. Na�i jedan model za formulu ∀x∃y(p(x, y) ∧ ∀z(p(y, z) ⇒ p(x, z)))

4. Dokazati da formula ∃x∀y∀z(p(x, y) ⇒ p(f(x, y), z)) nije vaǉana.

5. Metodom tabloa dokazati da je formula (∃x¬p(a, x) ∧ ∀x∀y(p(x, y) ∨ q(x))) ⇒ ∃x(∃y¬p(x, y) ∧ q(x)) vaǉana.
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