
Uvod u matematiqku logiku, tok, Oktobar 2011. 18. septmbar 2011.

1. Neka su A,B i C proizvoǉni skupovi. Dokazati da je A ∩ (B 4 C) = B akko je A ∩ C = ∅ i B ⊆ A.

2. Ispitati da li je relacija ρ definisana sa xρy akko (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0 jedna relacija ekvivalencije na
skupu realnih brojeva. Ako jeste odrediti klase ekvivalencije elemenata 0, 1 i 2.

3. Dokazati da u Bulovoj algebri va�i: x ∨ y′ = 1 ako i samo ako x ∨ y = x.

4. Na�i sve neekvivalentne iskazne formule A, (u kojima uqestvuju iskǉuqivo slova p i q) tako da je formula

(p ∨ (q ∧A)) ⇒ ((¬p ∧ q) ⇔ A)

tautologija.

5. Neka je data formula

ϕ = ∀yp(a, y) ∨ ∀x∀y(p(x, y) ⇒ ∀zp(h(x, z), p(y, z))

a) Dat je model M = (Z, IL) jezika L formule ϕ : aM = 0, pM = ” ≤ ” i hM(x, y) = x · y. Dokazati da M 2 ϕ.

b) Na�i jedan model za formulu ϕ.

6. Metodom tabloa dokazati da je formula:

∀x∃y(A(x, y) ⇒ B(y)) ⇒ (∀x(B(x) ⇒ C(x)) ⇒ (∃x∀yA(x, y) ⇒ ∃xC(x)))

vaǉana.
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