¥YBoa y maremarndky Jioruky, Cenrembap 2015.

1. Ha OcrpBy BepHHMKa M HEBEPHUKA (BEPHUIM YyBEK OBOPE MCTHHY, HEBEPHUIM YBEK JIaXy) craHoBHuIM A u B
cy mysuuapu. llozmaro je na csaku o cranoBauka A w B cBupa wim TpyOy mim Tpombon. A m B, Kao u
wuxosu npujarersu C' u D, cy naau caenehe usjase:

A: Axo cam ja TpyGau, ouna je B TpoMOOHHCTA.
B: A je unu BepHHK WX TPOMOOHHUCTA.
C: Taugno jeman om A u D je BepHUK.

D: Axo je A Bepuuk, ouja je u C BepHUK.
[ITa MoxkeMO Ja 3aKbyIuMO?

Pewerve. O3maunmo ca p uckas “A je tpybad.”, a ca ¢ uckaz “B je tpybau.” Tama —p u —¢ pemnom 3uade “A
je tpombonucra.” u “B je tpombonucrta.” V3 marux usjasa umamo:

as (p=—q) =1 (1)
bs (aY—-p)=1 (2)
ce(avd) =1 (3)
de(a=c) =1 (4)

Kowmenrapumemo mo cinosy a. Axo je a = 1, tana u3 (3) mumamo na je ¢ = —d, a w3 (4) ma je d = ¢, mro je
KOHTPA/IUKITH]a.

Haxkie, a = 0, ma u3 (1) umamo na je p=1u ¢ = 1. U3 (2) je tajma b = 0. U3 (4) je d = 1, ma je KOHATHO U3

(3) ¢ = 1. TIpema tome, A, B cy weepuuu u tpybaum, a C' m D cy BepHEIH. =
2. Hexka cy A, B, C upoussosmuu ckynosu. Jlokazaru: AN (BAC) = B akko ANC =0 u B C A.

Pewerve. Vimamo 12 je X an(pac) = XAXB +xaxc- puverumo ga je ANC = () expusanenTHo ca xaxc = 0,

a B C A je exksuBasnientro ca BN A = B, Tj. xaXB = XB-

(=) llpernocrasumo AN(BAC) = B. Tana je ounrnenuno B C A, ma je xaxp = xp- YOauyjyhu oy jennakocr
Y XAXB + XaXc = xB Aobujamo xaxc = 0, omakme je ANC = ().

(<) Hpernocrasumo B C Au ANC =0, 1j. xaxs = XB 1 Xaxc = 0. Kopucrehu ose jeguakocru nobujamo:
XAn(BAC) = XAXB + Xaxc = xB + 0= xB, omakye ciemu AN (BAC) = B. -

3. Heka cy f,g: X — Y. Jlokasatu: f = g akxo f ![g[A]] D A za cee A C X.

Pewerve. (=) Tpeba na goxaxemo f[f[A]] D A, 3a ce A C X. Heka je A C X npomssossro. Ako 7 € A,
no gebunnmujun qupektHe ciuke f(r) € f[A], na mo gedunnmuju unsepsue ciuke x € f1[f[A]]. dakie,
AC AL

(<) Tpernocrasumo ga A C f~1[g[A]] Baxw 3a ce A C X. JloBosmHo je ma jokaxemo ja je f(x) = g(x),
3a cee * € X. Heka je x € X npomsossro. Yoummo A = {z}. Tama je g[4] = {g(z)}. Kako z € A,
no mpernocrapiu ciemn ga v € fHg[A]]. Tpema pebwnwnujn ursepsue cimke f(z) € g[A] = {g(x)}, Tj.

f(z) = g(x). .
4. Koncrpyucatn 6ujeximjy mamehy cxkymosa X = {3n |n € N} u Y = {3n? | n € N}.
Pewerve. TIposepute na je ca f(x) = 3(n/3)? nobpo nedurucana Gujexmmja f: X — Y. =

5. Ha ckyny A = {«, 8,7, 9,e,n} cnenehom caukom pedbunucan je momen A jesuka £ = {r} (arr = 2):
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Bamucaru dhopmyie F,(x), 3a cBe a € A, takse ja Fy(x) nedunume a.



Pewerve. Ha ciauny nmocToju jequucTBeH moarpad obanKa:

X

N

y<—":2

7 TIOJIOYKA] CBAKOT EJIEMEHTa, ¥ IheMy JeIMHCTBEHO JiepuHUIIe eJleMenTe ., d, £. Jakie popmysie koje neduaury
«, 0, MOTy na Oymy:
Fo(z) = 3yz(r(z,y) Ar(z,z) Ar(z,y));  Fs(y) = 3zz(r(z,y) Ar(z,x) Ar(z,9));
F.(z) = Azy(r(z,y) Ar(z,z) Ar(z,9)).
7 je jeIMHCTBEHU €JIEMEHT KOju HEMA YJIA3Hy CTPeJHIly, 13 ra jgedunuire GopMysia:

F,(x) = Yy-r(y, ).

[ je jeTMHCTBEHN eJIeMEeHT KOjU WMa YJIa3HY W W3JIa3Hy CTPEJHIy U3 €, Koje cMo Beh ycmenu ja aedunuiiemo,
rma je HIp:
Fg(x) = Fy(Fe(y) Ar(z,y) Ar(y, x)).

Konauno, 77 Hema uzsia3Hy CTpeJsIMIly M UMa CAMO jeJIHy yia3Hy crpesuily. 1o MoxKeMo 3anucaru ca:

Fy(x) = Vy=r(z,y) A ylr(y, 2) AVz(r(z,2) = 2 = y)].



