
Zasnivaǌe matematike, Kolokvijum 17. april 2013.

1. U Lukaxieviqevom raqunu dokazati: A,¬A ` B.

2. Dokazati: ako je A tautologija, tada u Lukaxieviqevom raqunu va�i ` A.

3. Dokazati Kantorovu teoremu: za svaki skup X va�i |X| < |P(X)|.

4. Neka je L jezik prvog reda i M = (D, sM)s∈L model jezika L. Ako je t term jezika L,
oznaqimo sa V (t) skup promenǉivih koje se javǉaju u termu t.

Neka je t term i neka su u, v : Var −→ D dve valuacije, takve da je u(x) = v(x), za sve
x ∈ V (t). Dokazati da je u(t) = v(t).

[Hint. Dokaz izvesti indukcijom po |V (t)| i slo�enosti terma t.]

5. Ka�emo da je grupa G urediva ako postoji relacija < koja linearno ure�uje ǌene
elemente tako za sve a, b, c ∈ G va�i:

ako a < b, tada ac < bc i ca < cb.

Neka je G grupa qija je svaka konaqno generisana podgrupa urediva.

a) Konstruisati teoriju T0 jezika L0 = {·,−1 , e, <} tako da va�i: ako je M � T , tada je
M urediva grupa.

b) Konstruisati teoriju T jezika L = L0 ∪ {cg | g ∈ G} tako da va�i: ako M � T , tada
je M urediva grupa koja sadr�i izomorfnu kopiju grupe G.

v) Pod pretpostavkom da postoji M � T , dokazati da je G urediva.

g) Dokazati da je G urediva.
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